Hibas megoldasok 2025/26 1. (feladatok, ,jmegoldasok” és elemzések)
FELADATOK ES MEGOLDASOK (8 —15.)

8. feladat: Két osztalytars a kovetkezot allitja.

Bea: Feleannyi fii osztalytarsam van, mint lany osztalytarsam.

Andrés: Lany osztalytarsaim szdma éppen 12-vel kevesebb a fil osztalytarsak
szamanak a négyszeresénél.

Hany lany jar az osztalyba?

»Megoldas”:
Jelohe F ésL afiuk, illetve a lanyok szdmat az osztalyban.
L-1
HF=—-
@ 5
(2)L=4(F-1)-12

(2)-bo1 L = 4F — 16, ebbe beirjuk (1)-et: L = 4-% —16, innen L =18.

9. feladat: Egy hurtrapéz két parhuzamos oldala AB=17 cm és CD =9 cm, egyik
atloja AC = 13 cm hossz. Mekkoréak a hurtrapéz szarai?
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»Els6 megoldas”: Ptolemaiosz tételét alkalmazzuk.
A hartrapéz tengelyes szimmetridja miatt legyen AD =BC =b, AC=BD =e. Az dbran
lathato jelolésekkel igy ac + b? = e? innen b®=e? —ac = 13— 17.9 = 16. Eredmény: b = 4.

»Masodik megoldas”: Hizzuk meg az AB oldalra merdleges CE magassagot! Elészor
meghatarozzuk az AE és EB szakaszok hosszit, majd felirunk két Pitagorasz-tételt: az AEC
haromszogben meghatarozzuk EC-t, majd a BEC haromszogben BC-t.

EB:% —4cm — AE=AB_EB=13cm.

De itt ellentmondést kaptunk: az AEC derékszogli haromszog AE befogdja és AC
atfogoja egyenld hosszii lenne, ami nem lehetséges.
A feladatnak nincs megoldasa.

10. feladat: Az ABCD htirtrapéz magassaga m =15 cm, az atlojanak hossza AC =13
cm. Szamitsuk ki a trapéz tertiletét!

»Els6 megoldas”: A négyszogeket altalaban Ot fliggetlen adat hatarozza meg. Most a
magassag ¢s az atlo hossza mellett ismert még a trapéz-tulajdonsag (pl. ABés CD
parhuzamos), valamint a tengelyes szimmetria miatt pl. az AD és BC oldalak egyenldésége. De



ez csak négy Osszefliggés. A feladat igy alulhatdrozott, a hirtrapéz teriilete nem hatdrozhatd
meg.

»Masodik megoldas”: Az AC = e atlobol és az m magassagbol megkapjuk AE-t(az
AC 4tl6 merleges vetiiletét): AE =e? —m? =12 (cm). Fentebb lattuk, hogy ez éppen akkora,
mint a trapéz kozépvonala, igy a teriilet szamithato: t=k-m =12.5 =60 (cm?).
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11. feladat: Az ABCD trapéz AB és CD oldalai parhuzamosak, harom oldalanak
hossza: BC =16 cm, CD =10 cm, AD = 15 cm, az atlok hossza pedig AC =20 cm és BD =19
cm. Mekkora az AB oldal?

»Megoldas”: Eloszor az ACD haromszog szogeit szamoljuk ki Legyen DAC/ = q,
157 +20% -10°
2-15-20

ekkor a koszinusztételbd1 10? =152 +20% —2-15-20-cosa.. Innen coso, =

= 0,875, és a = 28,96°.
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Kiszimitjk ACD./ = y-tis a szinusztétellel: % - 3'1”—00‘ innen siny ~0,73, és

v ~46,58°. (y > 90° nem lehetséges, mert y nem a legnagyobb szog az ACD haromszogben.)
ACD. ¢és CAB/ valtoszogek, CABZ =1y, igy AB =a-ta CAB haromszogben felirt
koszinusztétellel szamolhatjuk ki. 16% =a? +20% —2-a-20-cosy, innen
a?—2750-a+144=0. Az egyenlet gydkei a; = 20,46 (cm) és az = 7,04 (cm).
Mindkét megoldas lehetséges (&bra).

12. feladat: (az el6z6 feladat médositasa) Az ABCD trapéz AB és CD oldalai
parhuzamosak, harom oldaldnak hossza: BC = 16 cm, CD =10 cm, AD = 15 cm, az atlok
hossza pedig AC =20 cm és BD = 14,9 cm. Mekkora az AB oldal?



13. feladat: Szemléltessiik a sik azon P(X,Yy) pontjainak a halmazat, amelyekre
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»Elsé megoldas™: x* <9y? < x’<3y| & —3y<x? <3y az abszolutértéket
2
feloldva. Ebbdl egyrészt F: y > X? adodik, ami az dbran lathato f parabolat és belsé pontjait

2
X . .. .
hatarozza meg. Masrészt G: y > 3 ami a g parabola pontjai, valamint a ,felette” 1évo

(kiils@) pontok halmaza.
Eredmény: a két halmaz metszete az F ponthalmaz.

»Masodik megoldas”: Esetszétvalasztassal kiiszoboljik ki az abszolutértéket.
x* <9y? o x* <3y

2
1. eset: Hay > 0, akkor x? <3y, azaz y> X? , ami az F ponthalmaznak felel meg.

2
2. eset: Hay <0, akkor x* <—3y,azaz y < —X?. Ez a g parabola pontjait, valamint

az ,alatta” 1évd (belsd) pontok halmazit hatirozza meg.
Az eredmény a két halmaz unidja.

14. feladat: Az ABC haromszoghen o =30°, g =50°,y = 100°. A haromszog BC
oldalahoz illesztettik a BCD egyenl6szari haromszoget, igy az ABDC négyszoget kaptuk. A
BCD haromszog egyik szoge 60°-fokkal nagyobb egy masik szogénél Mekkora lehet az
ABDC négyszog B cstcsanal 1€vo szoge?

»Megoldas”: Elészor a BCD haromszog szogeit hatdrozzuk meg.

Jelolje x az alapon fekvd szogeket (fokokban mérve).

I. eset: Ha a szarak altal bezart szog a nagyobb, akkor a haromszog szdgei X + 60°, X,
X. Innen 3x + 60° = 180°, x = 40°, a haromszdg szdgei 40°, 40°, 100°.

Il. eset: Ha a szarak altal bezart szog a kisebb, akkor a haromszog szogei X — 60°, X, X.
Innen 3x — 60° = 180°, x = 80°, a haromszog szogei 80°, 80°, 20°.

Az ABD szog a 3 = 50°-nal a BCD haromszog alapon fekvd, vagy szarak altal bezart
szogével nagyobb. Az ABD szog tehat a négyfele értéket vehet fel: 50° + 40° =90°,
50° + 100° = 150°, 50° + 80° = 130°, 50° + 20° = 70°.



15. feladat: Probaérettségi, 2015. marcius (szoveges feladat, nyelvi probléma)
Az alabbi tablazat egy iskola tiz osztdlyaAban mutatja a lanyok és a fidk 1étszamat.

Osztaly [ BA| 8B |9A|9B|10A|10B|11.A|11B|12A|12B

lany 15 8 | 15 | 13 9 18 15 10 13 11

fia 11| 17 | 12 | 13 | 16 9 14 17 14 17

Ezekben az osztalyokban a fiuk korében felmérést készitettek, hogy ki szereti a kosarlabdat, a
kézilabdat, illetve a focit, a kérdésekre mindenki valaszolt. Kideriilt, hogy a megkérdezett fik
5%-a egyiket sem szereti, 28-an viszont mindharmat nagyon kedvelik. 103 olyan valaszt
talaltak az elemzéskor, amelyben legalabb két sportot megneveztek a fiak.

Hany fia valaszaban szerepelt pontosan egy vagy pontosan két sport a kedvencek kozott?

»Megoldas”: A 140 fiaibol 7 nem szereti egylk sportidgat sem, és mivel 28-an mindhdrmat
kedvelik, igy a pontosan egy vagy pontosan két sportot kedvelok szama 140 — 7 — 28 = 105.
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ELEMZESEK (8-15.)

8. Hibakeresés, elemzés: Az eredmény nem jo, hidnyzik az ellendrzes.
Visszahelyettesités utan F = 8,5 lenne, tehat elvi hibat kovettiink el, amikor nem végeztik el
az (egyébként kotelez6) ellendrzést.

Az ellendrzést kétfeleképpen tehetjik meg. Vagy kiszdmoljuk F-etés
visszahelyettesitiink a szovegbe; vagy kiszamoljuk F-et, és megallapitjuk, hogy F nemnegativ
egész szam, valamint hogy a szamolasi Ilépésemk ekvivalensek voltak.

9. Hibakeresés, elemzés: A Ptolemaiosz-tételt csak akkor alkalmazhatjuk, ha mar
tudjuk, hogy létezik a hurnégyszog. Vagy: a tétel alkalmazasa utan meg kell gy6zodniink
arrdl, hogy a négyszog valoban létezik (ellendrzeés).

Megjegyzés: AE =C+ % = % =k (atrapéz k6zépvonala). Hurtrapézok esetén
tehat az atlok mindig nagyobbak, mint a kzépvonal (AC > AE).

10. Hibakeresés, elemzés: A feladat valoban alulhatarozott, az adatokbol végtelen sok
trapéz szerkeszthetd. (Az abran B az AE egyenes E-ntili meghosszabbitasan mozog, rogzitett
A, E, Cesetén B helyzetébdl adodik D.) A teriilet viszont — mint specidlis adat — kiszimithato,
mindegyik hirtrapéz teriilete ugyanannyi.



11. Hibakeresés, elemzés: A megoldashoz nem volt szikségiink BD-re, a feladat
ennek megadasaval talhatarozott lett. fgy viszont ellenérzésként ki kell szamolnunk BD
értékét, és meg kell vizsgalnunk, hogy ez megegyezik-e a feladatban megadott 19 cm-rel.

Valoban két trapéz keletkezik, ha a D kozéppontl, 16 cm sugarti korrel elmetsszik az
A csucson at hizott, CD-vel parhuzamos egyenest. (A metszéspontok B és By az abran.) Mivel
DAB/ = o + vy =75,54°, a DAB haromszogben felirt kosznusztétellel mindkét esetben
kiszamolhatjuk DB, ill. DB; értékét.

DB? =157 +20,46% —2-15-20,46-c0s7554° = 490,34, innen DB = 22,14 (cm).

DB, =15% + 7,042 —2.15.7,04-cos7554° ~ 221,82, innen DB, ~ 14,89 (cm).
Ezek az értékek kiilonboznek a kitlizéskor megadott 19 cm-t6l, igy a feladatnak nincs
megoldésa.

12. Hibakeresés, elemzés: Az el6z0 feladatban megadott BD = 19 cm-t most
BD = 14,9 cm-re médositottuk. Erdekes kérdés, hogy az atlora az el6z6 megoldasban kapott
Hhivatalos” DB; ~ 14,89 cm kozelitd 14,9 cm-es értéke elfogadhato-e.

13. Hibakeresés, elemzés: Az elsé (hibas) megoldasban nem jo az abszolutérték
2
kikiiszobolése. Helyesen x* <3y| < x? <3y vagy 3y <-x’.Ez utébbibol y < —%

adodik, az eredmény a két parabolatartomany uni6ja.

14. Hibakeresés, elemzés: Hianyzik az ellenérzés. Az ABDC négyszog C csticsanal
1év6 szogei az egyes esetekben:

Ha ABD./ = 3 +40°, akkor ACD/ = 100° + 40° = 140° vagy 100° + 100° = 200°;

ha ABD/ =B+ 100°, akkor ACD/ = 100° + 40° = 140°;

ha ABD/ =+ 80°, akkor ACDZ =100° + 80° = 180° vagy 100° + 20° = 120°;

ha ABD/ = B+ 20°, akkor ACDZ =100° + 80° = 180°.

Az ACDZ =180° esetekben (tehat amikor a C csucs mellé a 80°-o0s szog keriil) nem
jon létre az ABDC négyszog, igy ekkor nem kapunk megoldast.

15. Hibakeresés, elemzés: 103 = k1 + ko + k3 + 28, igy a pontosan két sportot
kedvelok szama ki +kz + ks =75. A pontosan egy sportagat kedvelok szama 105 — 75 = 30.
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Megjegyzés: Nyelvi felreértésrol van szod. A feladat kérdése ez volt: ,hanyan
kedvelnek pontosan egy”, VAGY (illetve) ,hanyan kedvelnek pontosan két” sportdgat. A
hidnyos valasz pedig ez: ,hanyan kedvelnek pontosan egy VAGY pontosan két” sportigat.



